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Exercice 1  — Equations et inéquations 2.0 ¢

2 , Q . _ 2
1. Résoudre dans R les équations suivantes : e2e—l — 3; T tT= e2 ; €2 _ 5% 16 = 0; e¥ = 1

2. Résoudre dans R les inéquations suivantes : e > 623”3; €2 — 4e® 43 < 0; €3 — 5e2% 4 6e® > 0;
In(e® —3e™7) < 0.

» Afficher / Masquer la solution

Exercice 2 — Domaines de définition *

Déterminer I’ensemble de définition Dy de la fonction f dans chacun des cas suivants :

xT

@)= 5— ; f(x):e%e_g; f@)=vV1—e—*; f(:v)ZIH(ex_?))-

et — 27

» Afficher / Masquer la solution

Exercice 3 — Simplifications *

Simplifier les nombres suivants, o = est un réel (strictement positif pour D) :

2x+3 3 oal
¢ — e x e

A= 27—1 ? B = (@I)3 X (6 x) i C=———+—; D= en(2z+3) _ 2Inz
© 20 +1 x /el

» Afficher / Masquer la solution
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Exercice 4 — Limites b O o ¢
Calculer les limites suivantes :
2z T
. . . e 4 3e" —1
1. lim (e® —32?); lim (e=®+23); lim (e* — e2?); lim —————;
T—+00 T—>—00 T—>+00 z—+oo 22 4 5§
3x 43 sinz
) 2041 ) 1 .oeT—e . e =
2. lim e=-3; lim e=-1; lim ——; lim ;
r—r+00 r—1— x—0 x x—0 x
. 1 . Inz : .
3. lim zew; lim ; lim (In (e2® +e® +1) —22); lim e* (\/ e 4+ 4 — e’”) ;
z—0t z—+o00 et T—~400 T—+00
. e —cosz . 2241 . e’ +x . 1
4. lim ——; lim e = ; lim —; lim =« (em — 1).
z—0 3z T——00 z—+oo e — 2 z—~+00

» Afficher / Masquer la solution
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Exercice 5 — Dérivées *

Calculer f/(x) dans chacun des cas suivants (on précisera l'intervalle de dérivabilité) :

fla)=e 2 f@) =V f@) = Qa4+ e ™ f(o) =sin(@)e™ 5 f(@) =In(2+€¥) ;

» Afficher / Masquer la solution

Exercice 6 — Primitives * X

Déterminer une primitive de la fonction f sur R dans chacun des cas suivants :

fa)y=e 2B 1 Ver; fa)=we” ' fl@)=eT+20+1;

» Afficher / Masquer la solution
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Exercice 7 — Etude d’une fonction composée 2. 0.8

On considere la fonction f définie sur R par f(x) = In (e” 4 4e™*), et (C) sa courbe dans un repere orthonormé
(0;7,9).
1. Calculer lim f(x)et lim f(z).

T——00

T—400

(e —2)(e*+2)

) e +4 '

. Etudier le signe de f’(x), puis dresser le tableau de variations de f.

2. a. Montrer que, pour tout z € R, f/(z) =

. Montrer que la droite (A) d’équation y = x est une asymptote oblique a (C) au voisinage de +oo.
. Montrer que, pour tout z € R, f(z) =1In (e?* +4) — .
. En déduire une équation de I’asymptote oblique a (Cy) au voisinage de —oo.

&=
o T O

4. Déterminer le point d’intersection de (Cf) avec I’axe des ordonnées, et montrer que (Cy) ne coupe pas
I’axe des abscisses.

5. Tracer la courbe (Cf) dans le repere (O;7, 7).

6. On consideére I’équation (E) : f(xz) = m, o m est un parameétre réel.

a. Discuter graphiquement, selon les valeurs de m, le nombre de solutions de (E).

b. Résoudre algébriquement ’équation (E).

» Afficher / Masquer la solution
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‘ Exercice 8 — Inégalités 2.0
1. Montrer que, pour tout réel z, e > x + 1.
, atb , a 52
2. Montrer que, pour tous réels a et b, e 4+ ¢’ > 2e 2 (on pourra développer (ez — e2> ).
» Afficher / Masquer la solution
Exercice 9 — Ezponentielle de base a 2.8 ¢
1 x
1. RésoudredansR:(—) > — 2T < 8% 4 —3x 2T —4<0.

2. Calculer la dérivée des fonctions f et g définies par f
x

(z) = 37°=% gur R et g(x) = z” sur |0; +o0].

o . . 2 . 5% — 3% N . 2\*
3. Calculer les limites suivantes : lim (=) ; lim —; lim ——; lim (1+—) .
x—+o00 \ 3 T—+o0o0 4% z—0 T x—+00 x
» Afficher / Masquer la solution
Exercice 10  — Equations, systéme, simplification * %
. 12
1. Résoudre dans R les équations suivantes : 2172 = 3%; 47+l = 30 gz 27+l _8=0; 3x9*—-10x

3 4+3=0; 2¥—-5V274+4=0.
2" +Ilny =17
2. Résoudre dans R? le systéme g
e* —3lny=0

1 1

3. Simplifier les nombres A = 4wz et B=5 T3,

» Afficher / Masquer la solution
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Exercice 11  — Etude de fonction et équation f(x) =0 2. 0.8

On considere la fonction f définie sur R par f(x) = z+1+
(0;%,]).
1. Calculer lim f(x)et lim f(z).

T——00

T—r+00

S et (Cy) sa courbe dans un repere orthonormé

T _q 2
2. a. Montrer que, pour tout x € R, f’(x) = (ez n 1) .
e
b. Dresser le tableau de variations de f sur R.
c. Montrer que le point I(0;3) est un point d’inflexion de (CY).

Calculer liril (f(x) — (x 4+ 1)), puis interpréter graphiquement le résultat.
T—r+00

Montrer que la droite (D) d’équation y = x 4 5 est une asymptote a (Cy) au voisinage de —oo.
Etudier la position relative de (C}) et de (D).
Montrer que ’équation f(z) = 0 admet une solution unique o dans R, et que —5 < a < —4.

En déduire que e* = —1 — Tk
o
Tracer la courbe (C) dans le repére (O;7, ).

© N oo w

» Afficher / Masquer la solution

Série — Ch. 08 : Fonctions exponentielles (solutions cachées) 6



Lycée Qualifiant Ibn Hazm Prof. El Koudri Hamza 2BAC PC SVT - 2026-2027

Exercice 12 — Fonction et réciproque 2. 8. 8¢

On considére la fonction f définie sur R par f(z) = (e* — 2)?, et (C¢) sa courbe dans un repére orthonormé
(0;7,7) (unité : 2 cm).
1. Calculer xEIPoo f(x) et interpréter graphiquement le résultat.
2. Montrer que (Cy) admet une branche parabolique de direction I’axe des ordonnées au voisinage de +oo.
3. a. Montrer que, pour tout x € R, f'(x) = 2¢” (e* — 2).
b. Dresser le tableau de variations de f.
4. Montrer que (Cf) admet un point d’inflexion que I'on déterminera.
5. On considere la restriction g de f a Uintervalle [In 2; +o0|.
a. Montrer que g admet une fonction réciproque g—' définie sur un intervalle J & déterminer.
b. Montrer que, pour tout z € J, g~ (z) = In (2 + /z).

6. Tracer (Cf) et (Cy-1) dans le méme repere.

» Afficher / Masquer la solution
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Exercice 13  — Probleme : fonction et suite 2.0.2.8.8¢

r—1
T

2
Premiére partie. On considere la fonction f définie sur R* par f(z) = 1+ 4( ) e® 2, et (Cy) sa
courbe dans un repere orthonormé (0;7,7) (unité : 2 cm).
1. a. Calculer lim f(z) et interpréter graphiquement le résultat.
T—r—00

b. Calculer 111% f(x) et interpréter graphiquement le résultat.
z—

2. a. Calculer lim f(x).
T—r+00
b. Montrer que (Cy) admet une branche parabolique de direction I’axe des ordonnées au voisinage de +oc.
4z —1) (22 -z +2)e*2
3. a. Montrer que, pour tout = € R*, f/(z) = ( ) ( 3 )
73
b. Vérifier que, pour tout z € R, 22 — x +2 > 0.
c. Montrer que f est strictement décroissante sur ]0; 1] et strictement croissante sur | — oo; 0[ et sur [1; +o0.

d. Dresser le tableau de variations de f sur R*.

4. Tracer (Cy) dans le repere (O;7,)).
rz—1

1
5. Vérifier que la fonction H : x — —e*~2 est une primitive de la fonction h : x e 2 sur [1;2].

T x2
Deuxiéme partie.
1. On considére la fonction g définie sur [1;2] par g(z) = 4(x — 1)e® 2 — 22,
a. Calculer g(2).
b. Vérifier que, pour tout z € [1;2], g(z) = —(x — 2)%e*2 + 22 (e*2 — 1).
c. Vérifier que, pour tout = € [1;2], =2 — 1 < 0, puis en déduire que g(z) < 0 pour tout = € [1;2].

—1
2. a. Vérifier que, pour tout x € [1;2], f(z) —z = :1: 5 9(2).
z

b. En déduire que f(x) < x pour tout x € [1;2].

3. On considere la suite (uy,) définie par ug = 3 et up+1 = f(uy,) pour tout n € N.

a. Montrer par récurrence que, pour tout n € N, 1 < u,, < 2.
b. Déterminer la monotonie de la suite (uy), puis en déduire qu’elle est convergente.
c. Calculer la limite de la suite (uy,).

» Afficher / Masquer la solution
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